
Однородные

1. Если 𝑘1 ≠ 𝑘2 - действительные и различные, то

𝑦 = 𝐶1 ⋅ 𝑒𝑘1𝑥 +𝐶2 ⋅ 𝑒𝑘2𝑥

2. Если 𝑘1 = 𝑘2 - действительные и совпавшие, то

𝑦 = 𝑒𝑘1𝑥 ⋅ (𝐶1 +𝐶2𝑥)

3. Если 𝑘1,2 = 𝛼± 𝛽𝑖 - комплексные корни, то

𝑦 = 𝑒𝛼𝑥 ⋅ (𝐶1 ⋅ cos 𝛽𝑥 + 𝐶2 ⋅ sin 𝛽𝑥).

Неоднородные

1. Специальный вид правой части:

𝑓(𝑥) = 𝑃𝑛(𝑥) ⋅ 𝑒𝛼𝑥.
• Если 𝛼 не является корнем характеристического уравнения, то

𝑦частное = 𝑒𝛼𝑥 ⋅ 𝑄𝑛(𝑥).
• Если 𝛼 - корень характеристического уравнения кратности 𝑆 (𝑆 ∈
{1, 2}), то

𝑦частное = 𝑥𝑆 ⋅ 𝑒𝛼𝑥 ⋅ 𝑄𝑛(𝑥).

2. Специальный вид правой части:

𝑓(𝑥) = 𝑒𝛼𝑥 ⋅ (𝑃𝑛(𝑥) ⋅ cos 𝛽𝑥 + 𝑄𝑚(𝑥) ⋅ sin 𝛽𝑥), 𝑁 = max(𝑛,𝑚).

• Если 𝛼 ± 𝛽𝑖 не являются корнями характеристического уравнения, 

то

𝑦частное = 𝑒𝛼𝑥 ⋅ (𝑃𝑁(𝑥) ⋅ cos 𝛽𝑥 + 𝑄𝑁(𝑥) ⋅ sin 𝛽𝑥).
• Если 𝛼 ± 𝛽𝑖 - корни характеристического уравнения, то

𝑦частное = 𝑥 ⋅ 𝑒𝛼𝑥 ⋅ (𝑃𝑁(𝑥) ⋅ cos 𝛽𝑥 + 𝑄𝑁(𝑥) ⋅ sin 𝛽𝑥).

Метод Лагранжа (Метод вариации постоянных)

{𝐶
′
1(𝑥)𝑦1 +𝐶′2(𝑥)𝑦2 = 0
𝐶′1(𝑥)𝑦′1 +𝐶′2(𝑥)𝑦′2 = 𝑓(𝑥)
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